Tests d’ajustement

» Plusieurs méthodes statistiques nécessitent de connaitre
la loi des données.

» On verra le test du x?, le test de Kolmogorov-Smirnov et
des variantes (Cramer von Mises, Anderson-Darling).

» De facon générale, on veut tester:

Hy : Fx(X) = Fo(X),VX € R,
Hy: Fx(x) # Fo(x),pour certaines valeurs de x.

» |l faudra distinguer le cas ou Fy(x) est complétement
spécifiée du cas ou Fy(x) contient des parametres
inconnus (qui devront étre estimés).



Tests d’ajustement, variables discrétes

» Disposant d’'un échantillon aléatoire Xj, ..., X, d’'une
variable aléatoire discréte dont le support est
{1,2,3,4,5,6}, on pourrait vouloir tester

Ho: P(X=K)=po =g, k=1,23,458,

avec donc 3"%_, pox = 1.
» Basé sur un échantillon de taille n = 60, on observe les
fréquences d’occurence de chaque valeur:
1 2 3 4 5 6
13 19 11 8 5 4
» On se doute gqu’il faudra comparer ce qui est observé avec
ce qui est espéré. Si I'hypothése nulle est vraie, sur un
échantillon de taille 60, on s’attend d’observer chaque
valeur environ 10 fois.



Tests d’ajustement, variables continues

» On pourrait effectuer des tests de normalité, et vérifier si
X ~ N(u, a?).

» Dans le cas discret, on peut utiliser les classes du tableau
de fréquences (s'il y a trop peu d’observations dans une
classe on peut regrouper les fréquences des dernieres
classes).

» Dans le cas continu, on peut utiliser les fréquences
obtenues d’un histogramme.

» Si Hp est vraie, et si Fo(x) est complétement spécifiée, on
peut calculer la probabilité qu’une observation appartienne
a une classe donnée.



