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Exemple: test de moyenne, hypothèse bilatérale

Supposons que X ∼ N (µ, σ2), avec σ2 connu. On désire
confronter les deux hypothèses suivantes:{

H0 : µ = µ0,
H1 : µ 6= µ0.

La région critique du test RV de niveau α est donnée par:

C = {(x1, . . . , xn) | n1/2 |x̄ − µ0|
σ

≥ z1−α/2},

où x̄ = 1
n
∑n

i=1 xi , et z1−α/2 est le quantile d’ordre 1−α/2 d’une
normale centrée réduite.
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Exemple: test de moyenne, hypothèse unilatérale à
gauche

Supposons que X ∼ N (µ, σ2), avec σ2 inconnue. On désire
confronter les deux hypothèses suivantes:{

H0 : µ = µ0,
H1 : µ < µ0.

La région critique du test RV de niveau α est donnée par:

C = {(x1, . . . , xn) | n1/2 (x̄ − µ0)

s
≤ −tn−1,1−α},

où x̄ = 1
n
∑n

i=1 xi et s2 = 1
n−1

∑n
i=1(xi − x̄)2, et tn−1,1−α est le

quantile d’ordre 1− α d’une Student avec n − 1 degrés de
liberté.
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Exemple: test de moyenne, hypothèse unilatérale à
droite

Supposons que X ∼ N (µ, σ2), avec σ2 inconnue. On désire
confronter les deux hypothèses suivantes:{

H0 : µ = µ0,
H1 : µ > µ0.

La région critique du test RV de niveau α est donnée par:

C = {(x1, . . . , xn) | n1/2 (x̄ − µ0)

s
≥ tn−1,1−α},

où x̄ = 1
n
∑n

i=1 xi et s2 = 1
n−1

∑n
i=1(xi − x̄)2, et tn−1,1−α est le

quantile d’ordre 1− α d’une Student avec n − 1 degrés de
liberté.
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Exemple: test de variance, hypothèse bilatérale

Supposons que X ∼ N (µ, σ2), avec µ inconnue. On désire
confronter les deux hypothèses suivantes:{

H0 : σ2 = σ2
0,

H1 : σ2 6= σ2
0.

La région critique du test RV de niveau α est donnée par:

C = {(x1, . . . , xn) | s2 ≤ χ2
n−1,α/2

σ2
0

n − 1
ou s2 ≥ χ2

n−1,1−α/2
σ2

0
n − 1

},

où s2 = 1
n−1

∑n
i=1(xi − x̄)2, et χ2

n−1,1−α est le quantile d’ordre
1− α d’une variable aléatoire χ2 avec n − 1 degrés de liberté.
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Exemple: test de variance, hypothèse unilatérale à
gauche

Supposons que X ∼ N (µ, σ2), avec µ inconnue. On désire
confronter les deux hypothèses suivantes:{

H0 : σ2 = σ2
0,

H1 : σ2 < σ2
0.

La région critique du test RV de niveau α est donnée par:

C = {(x1, . . . , xn) | s2 ≤ χ2
n−1,α

σ2
0

n − 1
},

où s2 = 1
n−1

∑n
i=1(xi − x̄)2, et χ2

n−1,1−α est le quantile d’ordre
1− α d’une variable aléatoire χ2 avec n − 1 degrés de liberté.
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Exemple: test de variance, hypothèse unilatérale à
droite

Supposons que X ∼ N (µ, σ2), avec µ inconnue. On désire
confronter les deux hypothèses suivantes:{

H0 : σ2 = σ2
0,

H1 : σ2 > σ2
0.

La région critique du test RV de niveau α est donnée par:

C = {(x1, . . . , xn) | s2 ≥ χ2
n−1,1−α

σ2
0

n − 1
},

où s2 = 1
n−1

∑n
i=1(xi − x̄)2, et χ2

n−1,1−α est le quantile d’ordre
1− α d’une variable aléatoire χ2 avec n − 1 degrés de liberté.
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