MAT 3060
Sixiéme série d’exercices

1. Montrer que les formules bf suivantes de £ sont logiquement valides.
(@) ((Fx1)(Yx2)Af(x1,%2) = (Vx2)(Fx1)Ad(x1,%2)) ;
®) (Vx1)AT(x1) = (V1) A (x1) = (¥x2)Al(x2)) ;
(©) (Vx1)(A = B) = ((Vx1)A — (Vx1)B) pour toutes formules bf A et B;
(d) ((Vx1)(Vx2) A — (Vx2)(Vx1).A), pour toute formule bf A.

2. Montrer qu'aucune des formules bf suivantes de £ n’est logiquement
valide.

(@) (Vx1)(3x2) A% (x1,%2) = (Ix2) (Vx1) A3 (x1,%2) ;
(b) (Vx1)(¥x2) (Af(x1,%2) — Af(x2,%1));
© (Y1) ((~A}(x1)) = (~Al(ar));

(d) ((Yx1)AT(x1,%1) = (Ix2)(Vx1) A} (x4, %2)).

3. Ecrire une preuve dans K. de la formule

(vx1) (A} (x1) = Al(x1)).

4. Montrer que les formules suivantes sont des théorémes de K.
(@) (Fxi)(A = B) = ((Vxi)A — B) six; n’est pas libre dans B;
(b) (~(¥x:)A — (Ixi) ~A).
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